Ein Philosoph, der keine Beziehung zur Geometrie hat, ist
nur ein halber Philosoph, und der Mathematiker, der keine
philosophische Ader hat, ist nur ein halber Mathematiker?.

Gottlob Frege

I'm not a religious man, but it's almost like being in touch
with God when you're thinking about mathematics2.

Paul Halmos

PRZEDMOWA

Od poczatku lat szesédziesigtych daje sie zauwazy¢ renesans zaintere-
sowan filozofig matematyki. Towarzyszy mu rozwdj piSmiennictwa zwigza-
nego z ta dziedzing. Niestety, brak (nie tylko w literaturze polskiej) synte-
tycznych opracowan, ktére dawatyby catosciowy obraz filozoficznej refleksji
nad matematyka jako nauka. Niniejsze opracowanie jest préba wypelnienia
tej luki.

W ksigzce wybratem, sposr6d wielu mozliwych, metode wyktadu pole-
gajaca na Sledzeniu historycznego rozwoju filozoficznej refleksji nad mate-
matyka, opierajac sie na prawdzie, ze: ,Wszystko, co prawdziwie wazne
w filozofii, odkrywamy przez uczenie sie jej historii; wielcy filozofowie
uwrazliwiajg nas na wielos¢ punktéw obserwacyjnych, z ktérych mozna na
Swiat spoglada¢, i na wieloé¢ niewspoétimiernych jezykéw, w ktérych mozna
go opisywac” (por. L. Kolakowski, Zawdd blazna jest mi blizszy, s. 30).
W zwiazku z tym unikam na przyklad ocen, ograniczajac si¢ w zasadzie
tylko do referowania i poréwnywania réznych koncepgji (chyba ze rozwdj
badan pokazat, Ze jaki$ poglad nie ma uzasadnienia i w zwigzku z tym musi
by¢ odrzucony).

1, Filozof, ktéry zupelnie nie zna geometrii, jest tylko poétfilozofem, matematyk zas, kt6-
remu brak zylki filozoficznej, jest tylko pétmatematykiem”. Por. G. Frege, Erkenntnisquellen der
Mathematik und Naturwissenschaften (1924/1925), w: Nachgelassene Schriften, Hrsg. H. Hermes,
F. Kambartel, F. Kaulbach, Felix Meiner Verlag, Hamburg 1969, s. 293.

2 ,Nie jestem czlowiekiem religijnym, ale gdy rozmys$la sie nad matematyka, to jest pra-
wie tak, jakby sie miato kontakt z Bogiem”. Por. Paul Halmos by Parts. Interviewed by Donald
J. Albers, w: Paul Halmos. Celebrating 50 Years of Mathematics, eds J.H. Ewing, F.W. Gehring,
Springer-Verlag, New York-Berlin-Heidelberg 1991, s. 21.



Zakladam znajomos$¢ podstawowej terminologii filozoficznej i podsta-
wowych poje¢ logiki matematycznej. Czytelnik z pewnoscia domysli sie
w trakcie lektury, ze autor jest matematykiem i logikiem - stad tyle w ksigz-
ce odniesiert do logiki i metamatematyki. Z drugiej strony, odniesienia takie
sa naturalne i nieuniknione, gdyz wspoélczesne kierunki w filozofii matema-
tyki (takie jak logicyzm, intuicjonizm czy formalizm) opieraja si¢ na wyni-
kach logiki matematycznej i dlatego bez znajomosci tych ostatnich nie moz-
na ich adekwatnie przedstawi¢ i zrozumie¢. Co wiecej, pewne wyniki logiki
matematycznej i metamatematyki wymuszaja zmiany koncepgji filozoficz-
nych i korekty tych czy innych elementéw doktryny. Tego typu zwiazki
pomiedzy logika a filozofia matematyki beda wskazane w trakcie wyktadu.

Dane bibliograficzne o pracach szczegélnie waznych z punktu widzenia
filozofii matematyki znajdzie czytelnik w Bibliografii. Czesto odwotywac sie
bede do antologii klasycznych tekstéw z filozofii matematyki w moim opra-
cowaniu (por. Filozofia matematyki, Poznan 1986 (wyd. I), 1994 (wyd. II), 2003
(wyd. III)). Dla uproszczenia bede powotywac sie na nig po prostu jako na
antologie (bez podawania za kazdym razem pelnego tytutu). Teksty odno-
szace sie¢ do wspolczesnej filozofii matematyki (po roku 1930) znalez¢ mozna
w opracowanej przeze mnie antologii Wspdtczesna filozofia matematyki, War-
szawa 2002.

Ksigzka sklada sie z dwu zasadniczych czeéci. W Czesci I omawiam sta-
nowiska w filozofii matematyki do konica XIX wieku, czyli do czasu powsta-
nia wspolczesnych kierunkéw filozofii matematyki. Tym ostatnim poswie-
cona jest Czes¢ I, w ktorej moéwie o logicyzmie, intuicjonizmie i trendach
konstruktywistycznych, o formalizmie oraz o najnowszych tendencjach
w filozofii matematyki. Ksigzka zawiera tez trzy dodatki. Dodatek I poswie-
cony jest filozoficznym problemom teorii mnogosci. Dodatek II omawia
pewne problemy filozofii geometrii. Dodatek III zawiera krétkie biogramy
matematykow i filozofow, ktorzy w sposob istotny wptyneli na rozwdj filo-
zofii matematyki.

Powolujac sie na jaki$ fragment ksigzki, podaje numer czeéci i numer
rozdzialu (ewentualnie dodatkowo jeszcze numer paragrafu). Tak wiec na
przyklad rozdziat I1.1 oznacza rozdziat 1 Czesci II. Powotujac sie na rozdziat
znajdujacy sie w czesci danej aktualnie, pomijam numer czesci.

Chcialbym serdecznie podziekowaé wszystkim, ktérych zyczliwa pomoc
ulatwila mi prace nad ta ksigzka. Przede wszystkim dziekuje Panu Profeso-
rowi Tadeuszowi Batogowi i Koledze dr. hab. Maciejowi Kandulskiemu
z Wydziatu Matematyki i Informatyki Uniwersytetu im. Adama Mickiewi-
cza w Poznaniu za przeczytanie maszynopisu, wiele cennych uwag i komen-
tarzy. Czes¢ tej ksiazki (w szczegdlnosci fragmenty poswiecone intuicjoni-
zmowi i pragdom konstruktywistycznym) napisalem w czasie dwu moich



miesiecznych pobytéw w Institute for Logic, Language and Computation
Uniwersytetu Amsterdamskiego (w ramach programu TEMPUS). Chciatl-
bym serdecznie podziegkowaé pracownikom tego Instytutu, zwlaszcza Panu
Profesorowi Anne S. Troelstrze, Panu Profesorowi Dickowi de Jonghowi
oraz Pani Monice Foppele za rozmowy i za dobrg, pogodna atmosfere pracy.
Dziekuje tez wszystkim moim holenderskim przyjaciolom, dzieki ktérych
troskliwosci moje pobyty w Amsterdamie byly takie sympatyczne i owocne.

Roman Murawski
Poznan, w maju 2012 r.



